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1.1	� Φυσικοί αριθμοί – Διάταξη φυσικών αριθμών – 
Στρογγυλοποίηση

Α | Φυσικοί αριθμοί 

Φυσικοί αριθμοί ονομάζονται οι αριθμοί: 

0,1, 2, 3, …, 1.000, …

Είναι γνωστό ότι:
• 	� Κάθε φυσικός αριθμός έχει έναν προηγούμενο φυσικό αριθμό και έναν επόμε-

νο, εκτός από το μηδέν (0), που δεν έχει προηγούμενο, αλλά μόνο επόμενο. 

Παράδειγμα
�Ο 121 έχει προηγούμενο το 120 και επόμενο το 122.

• 	� Όταν θέλουμε να αναφερθούμε σε έναν τυχαίο φυσικό αριθμό, τον συμβολί­
ζουμε με ένα γράμμα, Π.Χ. α, ν κ.λπ. Το γράμμα αυτό συνήθως λέγεται μετα-
βλητή.

Άρτιοι και περιττοί φυσικοί αριθμοί

• 	� Οι φυσικοί αριθμοί διακρίνονται σε δύο είδη: τους άρτιους (ζυγούς) και τους 
περιττούς (μονούς).

Άρτιος ή ζυγός λέγεται κάθε φυσικός αριθμός που διαιρείται με το 2. Οι άρτιοι 
αριθμοί έχουν τελευταίο ψηφίο ένα από τα: 0, 2, 4, 6, 8.

Περιττός ή μονός λέγεται κάθε φυσικός αριθμός που δε διαιρείται με το 2.
Οι περιττοί αριθμοί έχουν τελευταίο ψηφίο ένα από τα: 1, 3, 5, 7, 9.

Παράδειγμα
�Ο αριθμός 7.628 λήγει σε 8, οπότε είναι άρτιος. Ο αριθμός 17.935 λήγει 
σε 5, οπότε είναι περιττός. Είναι φανερό ότι οι αριθμοί 0, 2, 4, 6, 8 είναι 
άρτιοι και οι 1, 3, 5, 7, 9 είναι περιττοί.

• 	� Με τη βοήθεια ενός γράμματος α, που παριστάνει έναν οποιονδήποτε φυσικό 
αριθμό (μεταβλητή), οι άρτιοι αριθμοί είναι της μορφής 2 · α και οι περιττοί της 
μορφής 2 · α + 1.
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Δεκαδικό σύστημα αρίθμησης 

• 	� Μπορούμε να γράψουμε οποιονδήποτε φυσικό αριθμό χρησιμοποιώντας τα 
δέκα ψηφία: 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9.

• 	� Σε κάθε φυσικό αριθμό η αξία κάθε ψηφίου καθορίζεται από τη θέση που είναι 
γραμμένο, δηλαδή από τη δεκαδική του τάξη. Η τάξη αυτή μπορεί να είναι 
μονάδες, δεκάδες, εκατοντάδες, χιλιάδες, δεκάδες χιλιάδες, εκατοντάδες χι-
λιάδες, εκατομμύρια κ.λπ., όπως τις έχουμε μάθει μέχρι τώρα. 

Παράδειγμα
�Στο διπλανό σχήμα φαίνεται η τάξη κάθε 
ψηφίου του αριθμού 7.427.162.
��Στη δεκαδική του μορφή ο αριθμός αυτός 
γράφεται:
�7.427.162 = 7 · 1.000.000 + 4 · 100.000 + 
2 · 10.000 + 7 · 1.000 + 1 · 100 + 6 · 10 + 2 · 1

Άσκηση 1	
	 Δίνεται ο αριθμός 3.850.946.
	 α.	 Να γράψετε την αξία κάθε ψηφίου του.
	 β. 	Να διαβάσετε τον αριθμό.
	 γ. 	Να γράψετε το δεκαδικό του ανάπτυγμα.
	 Λύση 	
	 α.	� Η αξία κάθε ψηφίου φαίνεται στο διπλανό σχήμα. 
	 β.	 Ο αριθμός 3.850.946 διαβάζεται ως εξής: 
		�  Τρία εκατομμύρια οχτακόσιες πενήντα χιλιάδες 

εννιακόσια σαράντα έξι.
	 γ.	 Το δεκαδικό ανάπτυγμα του αριθμού 3.850.946 είναι:
		�  3.850.946 = 3 · 1.000.000 + 8 · 100.000 + 5 · 10.000 + 0 · 1.000 + 9 · 100 + 	

4 · 10 + 6 · 1

Άσκηση 2	
	 Να γράψετε τους αριθμούς που έχουν δεκαδικό ανάπτυγμα:
	 α.	 4 · 100.000 + 5 · 10.000 + 0 · 1.000 + 2 · 100 + 4 · 10 + 9
	 β. 	5 · 100.000 + 4 · 1.000 + 7
	 γ. 	1 · 1.000 + 1 · 10
	 Λύση 	
	 Πρόκειται για τους αριθμούς:	 α.  450.249	 β.  504.007	 γ.  1.010 
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B | Διάταξη φυσικών αριθμών

Σύγκριση δύο φυσικών αριθμών λέμε τη διαδικασία κατά την οποία εξετάζουμε 
αν αυτοί είναι ίσοι ή, αν δεν είναι ίσοι, βρίσκουμε ποιος είναι ο μεγαλύτερος και 
ποιος ο μικρότερος.

Για να συγκρίνουμε δύο φυσικούς αριθμούς, χρησιμοποιούμε τα σύμβολα: 
•	 Το =, που σημαίνει «ίσος με»  
•	 Το <, που σημαίνει «μικρότερος από»  
•	 Το >, που σημαίνει «μεγαλύτερος από»

Παράδειγμα
5 = 5	 �ο αριθμός 5 είναι ίσος με τον αριθμό 5
4 < 8	 �ο αριθμός 4 είναι μικρότερος από τον αριθμό 8
12 > 7	ο αριθμός 12 είναι μεγαλύτερος από τον αριθμό 7

  Θυμάμαι  Η κορυφή της γωνίας <, > δείχνει τον μικρότερο αριθμό.

•	� Μπορούμε πάντα να συγκρίνουμε δύο φυσικούς αριθμούς και το αποτέλεσμα 
να το γράψουμε με τη βοήθεια των συμβόλων =, <, >. Επομένως μπορούμε να 
διατάξουμε τους φυσικούς αριθμούς από τον μικρότερο προς τον μεγαλύτε­
ρο, όπως λέμε να τους διατάξουμε σε αύξουσα σειρά μεγέθους: 

0 < 1 < 2 < 3 < … < 1.000 < …

Άσκηση 3	
	 Να συγκρίνετε τους αριθμούς:    α. 15.721 και 14.827    β. 12.621 και 103.726
	 Λύση 	
	 α.	� Οι δύο αριθμοί έχουν ίδιο αριθ-

μό ψηφίων και ίδιο ψηφίο δε­
κάδων χιλιάδων (το 1). Συγκρί­
νουμε τα ψηφία των χιλιάδων: Ο 
πρώτος έχει το 5 και ο δεύτερος 
το 4. Επειδή 5 > 4, είναι: 

			   15.721 > 14.827

	 β.	� Από τους δύο αριθμούς μεγα­
λύτερος είναι αυτός που έχει 
περισσότερα ψηφία, οπότε:

			   103.726 > 12.621
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Για να συγκρίνουμε δύο αριθμούς που 
έχουν τον ίδιο αριθμό ψηφίων, συγκρί-
νουμε τα ψηφία τους από αριστερά προς τα 
δεξιά. Μεγαλύτερος είναι εκείνος που έχει 
μεγαλύτερο ψηφίο σε μεγαλύτερη τάξη.

Από δύο φυσικούς αριθμούς με διαφορετι-
κό αριθμό ψηφίων, μεγαλύτερος είναι εκεί-
νος που έχει μεγαλύτερο αριθμό ψηφίων.
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Ισότητα – Ανισότητα 

• 	� Η σχέση α = β λέγεται ισότητα. Καθεμία από τις σχέσεις: α < β ή α > β λέγεται 
ανισότητα.

	 Ακόμα έχουμε τις σχέσεις:
	 –	� α ≤ β, ο α είναι μικρότερος ή ίσος με τον β. H σχέση αυτή είναι αληθής, 

όταν ισχύει α < β ή α = β.
	 –	� α ≥ β, ο α είναι μεγαλύτερος ή ίσος με τον β. Η σχέση αυτή είναι αληθής, 

όταν ισχύει α > β ή α = β.

 Παρατήρηση  �Οι σχέσεις α ≤ α και α ≥ α είναι και οι δύο σωστές, γιατί ισχύει 
η ισότητα α = α.

Άσκηση 4	
Να γράψετε ποιες τιμές μπορεί να πάρει ο φυσικός αριθμός α για τον οποίο 
ισχύει:        α. α < 4        β.  α ≥ 7        γ.  5 < α < 10        δ.  2 ≤ α ≤ 2

	 Λύση	
	 α. 	Οι φυσικοί αριθμοί που είναι μικρότεροι από το 4 είναι οι: 0, 1, 2, 3.
	 β. 	Οι αριθμοί που είναι μεγαλύτεροι ή ίσοι με το 7 είναι οι: 7, 8, 9, 10, ...
	 γ. 	Είναι οι αριθμοί που βρίσκονται ανάμεσα στο 5 και το 10: 6, 7, 8, 9.
	 δ. 	Ο μόνος φυσικός αριθμός που μπορεί να πάρει ως τιμή ο α είναι το 2. 

Αντιστοίχιση φυσικών αριθμών με σημεία μιας ευθείας

Τους φυσικούς αριθμούς μπορούμε να τους αντιστοιχίσουμε με σημεία μιας ευ­
θείας ως εξής: 
•	� Σε μια ευθεία παίρνουμε ένα σημείο Ο, που το λέμε αρχή. Το Ο παριστάνει τον 

αριθμό 0. Δηλαδή έχουμε αντιστοιχίσει τον αριθμό 0 με το σημείο Ο.
•	� Δεξιά από το Ο παίρνουμε ένα άλλο σημείο Α και σε αυτό αντιστοιχίζουμε τον 

αριθμό 1. Το ΟΑ λέγεται μονάδα μέτρησης.  
•	� Στη συνέχεια σε ίσες αποστάσεις με το ΟΑ παίρνουμε τα σημεία Β, Γ, Δ, … στα 

οποία αντιστοιχίζουμε τους αριθμούς 2, 3, 4, …

Ο αριθμός που παριστάνει ένα σημείο λέγεται τετμημένη του σημείου αυτού.

Παράδειγμα
Tο Ο έχει τετμημένη 0, το Γ έχει τετμημένη 3 κ.λπ.

A
•
1

Β
•
2

Γ
•
3

Δ
•
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•

 
•

Ο
•
0
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Γ | Στρογγυλοποίηση

�Για να στρογγυλοποιήσουμε έναν φυσικό αριθμό, εργαζόμαστε ως εξής:
• 	� Προσδιορίζουμε την τάξη στην οποία θέλουμε να γίνει η στρογγυλοποίηση (για 

παράδειγμα δεκάδα, εκατοντάδα κ.λπ.).
• 	� Εξετάζουμε το ψηφίο της αμέσως μικρότερης τάξης, δηλαδή αυτό που βρίσκε­

ται αμέσως δεξιά.
	 –	� Αν είναι μικρότερο του 5, δηλαδή 0, 1, 2, 3 ή 4, τότε το ψηφίο αυτό και όλα 

τα ψηφία των μικρότερων τάξεων (αυτά δηλαδή που βρίσκονται προς τα 
δεξιά του) γίνονται μηδέν.

	 –	� Αν είναι μεγαλύτερο ή ίσο του 5 (δηλαδή 5, 6, 7, 8 ή 9), τότε το ψηφίο αυτό 
και όλα τα ψηφία των μικρότερων τάξεων (αυτά που βρίσκονται δεξιά του) 
γίνονται μηδέν, και το ψηφίο της τάξης στην οποία θα γίνει η στρογγυλοποί­
ηση αυξάνεται κατά 1.

• 	� Αν το ψηφίο της τάξης ως προς την οποία θέλουμε να στρογγυλοποιήσουμε είναι 
9 και δεξιά του έχουμε ψηφίο μεγαλύτερο ή ίσο του 5 (δηλαδή 5, 6, 7, 8 ή 9), τότε:

	 –	� μηδενίζουμε το 9 και όλα τα ψηφία που βρίσκονται προς τα δεξιά του, και
	 –	� αυξάνουμε κατά 1 το ψηφίο που βρίσκεται αριστερά του 9.

Άσκηση 5	
Να στρογγυλοποιήσετε τον αριθμό 537.824: 
α. στις εκατοντάδες     β. στις χιλιάδες

	 Λύση	
	 α. 	�Το ψηφίο στο οποίο στρογγυλοποιούμε είναι το 8. Το ψηφίο της αμέσως 

προηγούμενης τάξης (δεξιά από το 8) είναι το 2. Αυτό είναι μικρότερο του 5: 
2 < 5, επομένως όλα τα ψηφία δεξιά από το 8 γίνονται 0:

537.824 → 537.800

	 β. 	�Το ψηφίο στο οποίο στρογγυλοποιούμε είναι το 7. Το ψηφίο της αμέσως 
προηγούμενης τάξης (δεξιά από το 7) είναι το 8. Αυτό είναι μεγαλύτερο του 
5: 8 ≥ 5, επομένως αυξάνουμε κατά 1 το 7 και γίνεται 8 και όλα τα ψηφία 
δεξιά από αυτό γίνονται Ο:

537.824 → 538.000

Άσκηση 6	
α.	Nα στρογγυλοποιήσετε τον αριθμό 657 στις εκατοντάδες.
β.  Να στρογγυλοποιήσετε τον αριθμό 749.653 στις χιλιάδες.

http://?.?p/
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	 Λύση	
	 α. 	�Το ψηφίο στο οποίο στρογγυλοποιούμε είναι το 6. Το ψηφίο της αμέσως 

προηγούμενης τάξης είναι το 5. Επομένως το 6 αυξάνεται κατά 1 και γίνεται 7 
και όλα τα επόμενα ψηφία γίνονται 0:

657 → 700

	 β. 	�Το ψηφίο στο οποίο στρογγυλοποιούμε είναι το 9. Το ψηφίο της αμέσως 
προηγούμενης τάξης (δεξιά του 9) είναι το 6, που είναι μεγαλύτερο του 5. 
Επομένως το 9 θα έπρεπε να αυξηθεί κατά 1, το οποίο δε γίνεται. Αντί του 9 
αυξάνουμε κατά 1 το ψηφίο 4 της αμέσως μεγαλύτερης τάξης. Επομένως το 
4 γίνεται 5 και όλα τα επόμενα ψηφία γίνονται μηδέν:

749.653 → 750.000

Άσκηση 7	
α.	Να γράψετε τον αριθμό 47.123 στην ανεπτυγμένη του μορφή.
β.	Να γράψετε τον αριθμό:

4 · 10.000 + 3 · 1.000 + 0 · 100 + 8 · 10 + 4 · 1

	 στην κανονική του μορφή.
	 Λύση	
	 α. 	�Ο αριθμός 47.123 στην ανεπτυγμένη του μορφή είναι:

47.123 = 4 · 10.000 + 7 · 1.000 + 1 · 100 + 2 · 10 + 3 · 1

	 β. 	�Είναι:

4 · 10.000 + 3 · 1.000 + 0 · 100 + 8 · 10 + 4 · 1 = 43.084

Άσκηση 8	
Να διατάξετε τους αριθμούς:

4, 11, 15, 8, 9

α.	 κατά αύξουσα σειρά     β. κατά φθίνουσα σειρά
	 Λύση	
	 α. 	�Για να διατάξουμε τους αριθμούς κατά αύξουσα σειρά, τους τοποθετούμε 

από τον μικρότερο προς τον μεγαλύτερο:

4 < 8 < 9 < 11 < 15

	 β. 	�Για να διατάξουμε τους αριθμούς κατά φθίνουσα σειρά, τους τοποθετούμε 
από τον μεγαλύτερο προς τον μικρότερο:

15 > 11 > 9 > 8 > 4
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Άσκηση 9	
Να κατασκευάσετε μια ευθεία. Να πάρετε ως αρχή ένα σημείο Ο και ως μονάδα 
μέτρησης ΟΑ = 1 cm. Στη συνέχεια:
α.	Να αντιστοιχίσετε τους αριθμούς 4 και 5 με σημεία της ευθείας. 
β.  Ποιος αριθμός αντιστοιχεί στο σημείο που απέχει 7 cm από το 0;

	 Λύση	
	� Η ζητούμενη ευθεία φαίνεται στο σχήμα:

	 α. 	�Ο αριθμός 4 αντιστοιχεί στο σημείο Δ, για το οποίο είναι ΟΔ = 4 cm. Ο αριθ­
μός 5 αντιστοιχεί στο σημείο Ε, για το οποίο είναι ΟΕ = 5 cm.

	 β. 	�Eπειδή το σημείο απέχει από το Ο απόσταση 7 cm, σε αυτό αντιστοιχεί ο 
αριθμός 7 (πρόκειται, έτσι, για το σημείο Η).

Άσκηση 10	
Να στρογγυλοποιήσετε τον αριθμό:
α.	5.743 στις δεκάδες		  γ. 29.857 στις χιλιάδες
β.  2.457 στις εκατοντάδες		 δ. 9.976 στις εκατοντάδες

	 Λύση	
	 α. 	�Το ψηφίο που στρογγυλοποιούμε είναι το 4 και το επόμενο ψηφίο, δεξιά του, 

είναι το 3, μικρότερο του 5. Επομένως το 4 παραμένει 4 και το επόμενο ψηφίο 
γίνεται 0:

5.743 → 5.740

	 β. 	�To ψηφίο που στρογγυλοποιούμε είναι το 4 και το επόμενο ψηφίο, δεξιά του, 
είναι το 5. Επομένως αυξάνουμε το 4 κατά 1 και γίνεται 5 και όλα τα επόμενα 
ψηφία γίνονται 0:

2.457 → 2.500

	 γ. 	�Στρογγυλοποιούμε στο ψηφίο 9. Το 
επόμενο ψηφίο είναι το 8, μεγαλύ­
τερο του 5. Επομένως αντί για το 9 
αυξάνουμε κατά 1 το προηγούμενο 
ψηφίο, το 2, το οποίο γίνεται 3 και 
όλα τα επόμενα ψηφία γίνονται 0:

29.857 → 30.000
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Όταν στρογγυλοποιούμε στο 9 και 
πρέπει να το αυξήσουμε κατά 1, τότε 
αυξάνουμε κατά 1 το αμέσως προη-
γούμενό του ψηφίο.
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	 δ. 	�Στρογγυλοποιούμε στο δεύτερο 9. 
Το επόμενο ψηφίο είναι το 7, με­
γαλύτερο του 5. Επομένως πρέπει 
να αυξήσουμε το 9 κατά 1, που δε   
γίνεται. Αντί γι’ αυτό το 9 θα αυξή­
σουμε κατά 1 το προηγούμενο ψη­
φίο, που είναι κι αυτό 9 και δε γίνε­
ται. Έτσι, αυξάνουμε κατά 1 το προηγούμενο ψηφίο από αυτό το 9, το οποίο 
στην περίπτωσή μας θεωρείται το 0 και γίνεται 1. Όλα τα επόμενα ψηφία 
γίνονται 0:

9.976 → 10.000

Άσκηση 11	
α.	Να βρείτε το πλήθος των φυσικών αριθμών:

8, 9, 10, ..., 90

β.	� Να βρείτε το πλήθος των φυσικών αριθμών που υπάρχουν ανάμεσα στους 
αριθμούς 40 και 60.

	 Λύση	
	 α. 	�Για να βρούμε το ζητούμενο πλήθος, 

βρίσκουμε τη διαφορά του μικρότε­
ρου αριθμού από τον μεγαλύτερο 
και προσθέτουμε 1:

             90 – 8 = 82        82 + 1 = 83

		  Ώστε το ζητούμενο πλήθος είναι 83.
	 β. 	�Για να βρούμε το ζητούμενο πλήθος, 

βρίσκουμε τη διαφορά 60 – 40 = 20 
και τη μειώνουμε κατά 1: 20 – 1 = 19. 
Επομένως το ζητούμενο πλήθος είναι 
19.

Η διαφορά β – α δίνει το πλήθος των 
αριθμών από το α έως και το β χωρίς 
να μετράμε το α. Γι’ αυτό εδώ προ-
σθέτουμε 1: β – α + 1.

Η διαφορά 60 – 40 δίνει το πλήθος 
των αριθμών από το 40 έως και το 
60 χωρίς να μετράμε το 40, αλλά 
μετρώντας το 60. Επειδή εδώ δε με-
τράμε το 60, αφαιρούμε 1: β – a – 1.

Όταν πρέπει να αυξήσουμε κατά 1 
το 9, το οποίο είναι το πρώτο ψηφίο 
του αριθμού μας, τότε θεωρούμε ότι 
το προηγούμενό του ψηφίο είναι το 
0, το οποίο γίνεται 1.
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ΕΡΩΤΉΣΕΙΣ ΚΑΙ ΑΣΚΉΣΕΙΣ ΓΙΑ ΛΎΣΗ

Ερωτήσεις θεωρίας

  1.	Ποιοι είναι οι φυσικοί αριθμοί;

  2.	Έχουν όλοι οι φυσικοί αριθμοί επόμενο και προηγούμενο αριθμό;

  3.	Ποιοι αριθμοί λέγονται άρτιοι και ποιοι περιττοί; Σε τι ψηφίο λήγουν;

  4.	Ποια είναι τα ψηφία του δεκαδικού συστήματος;

  5.	Από τι εξαρτάται η αξία ενός ψηφίου ενός αριθμού;

  6.	Τι σημαίνει καθένα από τα σύμβολα =, <, >;

  7.	Tι εννοούμε όταν λέμε ότι διατάσσουμε τους αριθμούς;
	 α.  κατά αύξουσα σειρά      β.  κατά φθίνουσα σειρά

  8.	Πώς τοποθετούμε πάνω σε μία ευθεία τους φυσικούς αριθμούς; Τι είναι η μο-
νάδα μέτρησης;

  9.	Πώς στρογγυλοποιούμε έναν αριθμό στο ψηφίο μιας τάξης, όταν το ψηφίο της 
αμέσως προηγούμενης τάξης (δεξιά του) είναι:

	 α.  μικρότερο του 5            β.  ίσο με 5            γ.  μεγαλύτερο του 5

10.	Τι κάνουμε αν το ψηφίο της τάξης στην οποία στρογγυλοποιούμε είναι το 9 και 
πρέπει να το αυξήσουμε κατά 1;

Ερωτήσεις κλειστού τύπου

11.	Να χαρακτηρίσετε τις επόμενες προτάσεις με Σ, αν είναι σωστές, ή με Λ, αν είναι 
λανθασμένες:

	 α.	Ο αριθμός 1 είναι άρτιος.	 
	 β.	Αν ένας αριθμός είναι άρτιος, τότε ο επόμενός του είναι περιττός.	 
	 γ.	Όλοι οι φυσικοί αριθμοί έχουν προηγούμενο και επόμενο φυσικό αριθμό.	 
	 δ.	Ο μεγαλύτερος τριψήφιος αριθμός είναι ο 100.	 
	 ε.	 Το 0 είναι άρτιος.	 
	 στ. Ανάμεσα στον αριθμό 9 και τον αριθμό 10 υπάρχουν φυσικοί αριθμοί.	 

12.	Να συμπληρώσετε τα επόμενα κενά:
	 α.	Το ψηφίο των δεκάδων του αριθμού 542 είναι το . . . . . . . . . .
	 β.	�Κάθε φυσικός . . . . . . . . . . έχει έναν επόμενο και έναν . . . . . . . . . . φυσικό αριθμό, 

εκτός από το . . . . . . . . . . που δεν έχει . . . . . . . . . . φυσικό αριθμό.
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13.	Να συμπληρώσετε τα επόμενα κενά με τα σύμβολα =, <, >:
	 α.	α . . . . α        β. α . . . . α + 1        γ. α – 1 . . . . α        δ. α + 1 . . . . α + 2 

Ασκήσεις
Η έννοια του φυσικού αριθμού

14.	Να γράψετε τον επόμενο και τον προηγούμενο των φυσικών αριθμών:
	 α.	578        β. 10.001        γ. 0 

15.	Να γράψετε σε φυσική γλώσσα τους αριθμούς:
	 α.	803        β. 10.000        γ. 17.003        δ. 2.047.801        ε. 3.001.742.831

16.	Να γράψετε με ψηφία τους αριθμούς:
	 α.	επτακόσια τριάντα
	 β.	χίλια τέσσερα
	 γ.	εβδομήντα χιλιάδες πεντακόσια τριάντα δύο
	 δ.	δύο εκατομμύρια σαράντα δύο
	 ε.	 1 δισεκατομμύριο πεντακόσια τριάντα εκατομμύρια

17.	Να βρείτε την τάξη του υπογραμμισμένου ψηφίου:
	 α.	7.531     β. 7.531     γ. 7.031     δ. 191.002     ε. 497.162     στ. 12.576.802

18.	Να γράψετε σε ανεπτυγμένη μορφή (δεκαδικό ανάπτυγμα) τους αριθμούς:
	 α.	27        β. 593        γ. 1.004        δ. 432.000        ε. 555.741        στ. 2.708.047          

19.	Οι επόμενοι αριθμοί δίνονται στην ανεπτυγμένη τους μορφή. Να τους γράψετε 
στην κανονική τους μορφή:

	 α.	7 · 10 + 4 · 1                         γ. 2 · 1.000 + 0 · 100 + 5 · 10 + 3 · 1 
	 β.	8 · 100 + 5 · 10 + 6 · 1          δ. 8 · 10.000 + 5 · 1.000 + 0 · 100 + 0 · 10 + 0 · 1

20.	Ποιοι από τους επόμενους αριθμούς είναι άρτιοι και ποιοι περιττοί;

	 0, 1, 12, 100, 1.001

21.	Nα γράψετε όλους τους διψήφιους αριθμούς που προκύπτουν χρησιμοποιώ-
ντας τα ψηφία 0, 1, 3 μία φορά το καθένα.

Σύγκριση – Διάταξη φυσικών αριθμών

22.	Να συγκρίνετε τους αριθμούς:
	 α.	74 και 47        β. 247 και 742        γ. 526 και 70        δ. 14.532 και 14.600

23.	Στα παρακάτω κενά να βάλετε το κατάλληλο σύμβολο από τα =, <, >:
	 α.	831 . . . . . 831	 γ. 12.131 . . . . . 13.131
	 β.	7.542 . . . . . 7.800	 δ. 531.632 . . . . . 1.731.842
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24.	Να τοποθετήσετε τους αριθμούς 20, 50, 41, 80, 63, 0:
	 α.	σε αύξουσα σειρά           β. σε φθίνουσα σειρά

25.	Να γράψετε σε φθίνουσα σειρά τους διψήφιους αριθμούς που είναι μεγαλύτε-
ροι από το 90.

26.	Να γράψετε σε αύξουσα σειρά όλους τους τριψήφιους αριθμούς που προκύ-
πτουν χρησιμοποιώντας από μία φορά το καθένα τα ψηφία 4, 5, 6.

27.	Να γράψετε σε αύξουσα σειρά τους φυσικούς αριθμούς οι οποίοι είναι:
	 α.	μεγαλύτεροι του 100 και μικρότεροι του 109
	 β.	μεγαλύτεροι ή ίσοι του 100 και μικρότεροι του 109
	 γ.	μεγαλύτεροι ή ίσοι του 100 και μικρότεροι ή ίσοι του 109

28.	Να βρείτε τις τιμές του φυσικού αριθμού α, αν ισχύει:
	 α.	α < 5    β. α ≤ 5     γ. 0 < α < 5     δ. 4 < α < 8     ε. 6 < α < 6     στ. 6 ≤ α ≤ 6

29.	α.	�Αν ν ≤ 5, να βρείτε τη μεγαλύτερη και τη μικρότερη τιμή του φυσικού αριθ-
μού ν.

	 β.	�Αν ν > 5, να βρείτε τη μεγαλύτερη και τη μικρότερη τιμή του φυσικού αριθ-
μού ν.

	 γ.	�Αν 5 ≤ ν ≤ 10, να γράψετε όλες τις τιμές του φυσικού αριθμού ν.

30.	�Ποιος είναι ο μεγαλύτερος και ποιος ο μικρότερος τετραψήφιος φυσικός αριθ-
μός που μπορεί να προκύψει χρησιμοποιώντας μόνο τα ψηφία 6, 7, 8; 

Αντιστοίχιση φυσικών αριθμών με σημεία μιας ευθείας

31.	Να σχεδιάσετε μια ευθεία και να τοποθετήσετε τους αριθμούς 1, 2, 3, 4.

32.	Να χαράξετε μια ευθεία, να πάρετε ως αρχή ένα σημείο Ο και μονάδα μέτρησης 
ΟΑ = 2 cm.

	 α.	�Να αντιστοιχίσετε τους αριθμούς 1, 2, 3, 4 με σημεία αυτής της ευθείας.
	 β.	�Ποιος αριθμός αντιστοιχεί στο σημείο Μ της ευθείας που απέχει από το Ο από­

σταση ΟΜ = 10 cm;

33.	α.	�Να σχεδιάσετε μια ευθεία και να πάρετε ως αρχή ένα σημείο Ο και μονάδα 
μέτρησης ΟΑ = 5 mm.

	 β.	�Nα τοποθετήσετε τα σημεία Β, Γ, Δ που απέχουν από το Ο απόσταση ΟΒ = 10 
mm, ΟΓ = 20 cm και ΟΔ = 50 mm. Ποιοι αριθμοί αντιστοιχούν στα σημεία 
αυτά;

	 γ.	�Ένα σημείο Μ έχει τετμημένη 8. Πόσα mm απέχει από την αρχή Ο;
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34.	α.	�Να βρείτε τις τετμημένες των σημείων Β, Γ και Δ του παρακάτω σχήματος:

	 β.	�Nα σημειώσετε το σημείο Ε που παριστάνει τον αριθμό 3.

Άρτιοι – Περιττοί αριθμοί

35.	Να βρείτε ποιοι από τους επόμενους αριθμούς είναι άρτιοι και ποιοι περιττοί:

	 19, 22, 0, 147, 1, 8.002

36.	Να γράψετε όλους τους άρτιους αριθμούς που προκύπτουν χρησιμοποιώντας 
τα ψηφία 1, 2, 3 από μία φορά το καθένα.

37.	α.	�Να γράψετε τους άρτιους αριθμούς που βρίσκονται ανάμεσα στον αριθμό 
22 και τον αριθμό 35.

	 β.	�Nα γράψετε όλους τους περιττούς που βρίσκονται ανάμεσα στον αριθμό 41 
και τον αριθμό 50.

38.	Είναι ο αριθμός 4,82 άρτιος ή περιττός; Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας.

Στρογγυλοποίηση φυσικών αριθμών

39.	Να στρογγυλοποιήσετε τους επόμενους αριθμούς στην πλησιέστερη δεκάδα:
	 α.	403      β. 652      γ. 465      δ. 158

40.	Να στρογγυλοποιήσετε τους επόμενους αριθμούς στην πλησιέστερη εκατοντάδα:
	 α.	146      β. 257      γ. 1.307      δ. 3.581

41.	Να στρογγυλοποιήσετε τους επόμενους αριθμούς στην πλησιέστερη δεκάδα:
	 α.	591      β. 595      γ. 995

42.	Δίνεται ο αριθμός 15.893. Να τον στρογγυλοποιήσετε στην πλησιέστερη:
	 α.	δεκάδα      β. εκατοντάδα      γ. δεκάδα χιλιάδα

43.	Να βρείτε όλους τους φυσικούς αριθμούς που, όταν στρογγυλοποιηθούν 
στην πλησιέστερη δεκάδα, γίνονται 150.

44.	Να γράψετε τους διψήφιους αριθμούς που, όταν στρογγυλοποιηθούν στην 
πλησιέστερη δεκάδα, γίνονται 100.

45.	Να στρογγυλοποιήσετε τον αριθμό 999 στην πλησιέστερη:
	 α.	μονάδα      β. δεκάδα      γ. εκατοντάδα
	 Τι παρατηρείτε;
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46.	Ο αριθμός 4.3α2, όταν στρογγυλοποιηθεί στην πλησιέστερη εκατοντάδα, γίνε-
ται 4.300. Ποιες τιμές μπορεί να πάρει το ψηφίο α;

47.	Ο αριθμός 5α6, όταν στρογγυλοποιηθεί στην πλησιέστερη δεκάδα, γίνεται 
600. Ποιες τιμές μπορεί να πάρει το ψηφίο α;

48.	Να στρογγυλοποιήσετε τον αριθμό 8 στην πλησιέστερη δεκάδα. Ομοίως τον 
αριθμό 4.

Πλήθος διαδοχικών φυσικών αριθμών

49.	Να βρείτε το πλήθος των φυσικών αριθμών:

	 8, 9, 10, ..., 25

50.	Να βρείτε το πλήθος των φυσικών αριθμών που περιέχονται μεταξύ του 12 και 
του 20.

51.	Να βρείτε το πλήθος των άρτιων αριθμών:

	 6, 8, 10, ..., 40

52.	Να βρείτε το πλήθος όλων των αριθμών που είναι:
	 α.	διψήφιοι          β. τριψήφιοι

53.	Να βρείτε το πλήθος των τιμών των φυσικών αριθμών για το οποίο:
	 α.	2 ≤ α ≤ 17          β. 2 < α < 17          γ. 2 ≤ α < 17

54.	Να βρείτε πόσες σελίδες ενός βιβλίου είναι αν μετρήσουμε από τη σελίδα 21 
μέχρι και τη σελίδα 45.
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KΡΙΤΉΡΙΟ ΑΞΙΟΛΌΓΗΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1ο

α.	Ποιοι φυσικοί αριθμοί λέγονται άρτιοι και ποιοι περιττοί;
β.	Τι σημαίνει το σύμβολο <;

ΘΕΜΑ 2ο

Δίνεται ο φυσικός αριθμός 4.728.953.
α.	Να διαβάσετε τον αριθμό.
β.	Να γράψετε την τάξη κάθε ψηφίου του.
γ.	Να γράψετε το δεκαδικό του ανάπτυγμα.

ΘΕΜΑ 3ο

Δίνονται οι φυσικοί αριθμοί 4.526, 4.350, 743, 1.005, 48.
α.	Ποιοι από αυτούς είναι άρτιοι και ποιοι περιττοί;
β.	Να τους διατάξετε σε αύξουσα σειρά.
γ.	Να γράψετε τους τρεις επόμενους και τους τρεις προηγούμενους αριθμούς του 

μικρότερου από τους αριθμούς αυτούς.

ΘΕΜΑ 4ο

α.	Να στρογγυλοποιήσετε τον αριθμό 8.529 στην πλησιέστερη εκατοντάδα και 
στην πλησιέστερη χιλιάδα.

β.	Δίνεται ο αριθμός 4.995. Να τον στρογγυλοποιήσετε στην πλησιέστερη δεκάδα.
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1.2	� Πρόσθεση, αφαίρεση και πολλαπλασιασμός 
φυσικών αριθμών

Α | Πρόσθεση 

Πρόσθεση είναι η πράξη με την οποία από δύο φυσικούς αριθμούς α και 
β, που λέγονται προσθετέοι, βρίσκουμε έναν τρίτο αριθμό γ, που λέγεται 
άθροισμα αυτών.

• 	� Γράφουμε:

α + β = γ

• 	� Οι αριθμοί α και β λέγονται όροι του αθροίσματος.

Παράδειγμα
�Στην πρόσθεση 7 + 5 = 12 οι αριθμοί 7 και 5 λέγονται προσθετέοι (ή 
όροι του αθροίσματος), ενώ το αποτέλεσμα 12 λέγεται άθροισμα αυτών.

Ιδιότητες της πρόσθεσης

Οι σημαντικότερες ιδιότητες της πρόσθεσης είναι οι εξής:
• 	� Αντιμεταθετική ιδιότητα. Σύμφωνα με αυτήν, μπορούμε να αλλάξουμε τη σει­

ρά δύο προσθετέων. Η ιδιότητα αυτή εκφράζεται από την ισότητα:

α + β = β + α

• 	� Προσεταιριστική ιδιότητα. Σύμφωνα με αυτήν, μπορούμε να αντικαταστήσου­
με προσθετέους με το άθροισμά τους ή να αναλύσουμε έναν προσθετέο σε 
άθροισμα. H ιδιότητα αυτή εκφράζεται από την ισότητα:

α + (β + γ) = (α + β) + γ

• 	� Το μηδέν (0), όταν προστεθεί σε έναν φυσικό αριθμό, δεν τον μεταβάλλει:

α + 0 = α   ή   0 + α = α
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Άσκηση 1	
	 α.	� Να υπολογίσετε τα αθροίσματα 14 + 21 και 21 + 14. Ποια ιδιότητα της πρό­

σθεσης επαληθεύεται;
	 β.	� Να υπολογίσετε τα αθροίσματα (29 + 4) + 10 και 29 + (4 + 10). Ποια ιδιότητα 

της πρόσθεσης επαληθεύεται;
	 Λύση 	
	 α.	� Είναι: 14 + 21 = 35 και 21 + 14 = 35, οπότε 14 + 21 = 21 + 14.
		  Επομένως, επαληθεύεται η αντιμεταθετική ιδιότητα της πρόσθεσης.
	 β.	� Είναι:

		  (29 + 4) + 10 = 33 + 10 = 43

		  και

		  29 + (4 + 10) = 29 + 14 = 43

		  οπότε

		  (29 + 4) + 10 = 29 + (4 + 10)

		  Επομένως, επαληθεύεται η προσεταιριστική ιδιότητα της πρόσθεσης.

Β | Αφαίρεση 

Αφαίρεση λέμε την πράξη με την οποία, όταν δίνονται δύο αριθμοί, ο μειωτέος 
Μ και ο αφαιρετέος Α, βρίσκουμε έναν τρίτο αριθμό Δ, που τον λέμε διαφορά, 
ο οποίος, όταν προστεθεί στον Α, δίνει τον Μ.

Eπομένως:

Αν Μ – A = Δ,   τότε   Μ = Α + Δ

Παράδειγμα
�Στην αφαίρεση 18 – 5 = 13 ο 18 είναι ο μειωτέος, ο 5 είναι ο 
αφαιρετέος και το αποτέλεσμα 13 είναι η διαφορά. Ακόμα, επειδή         
18 – 5 = 13, ισχύει 5 + 13 = 18.

• 	� Στην αφαίρεση, στους φυσικούς αριθμούς ο μειωτέος Μ πρέπει να είναι μεγα-
λύτερος ή ίσος του αφαιρετέου, διαφορετικά η αφαίρεση Μ – A δε γίνεται.

• 	� Τέλος είναι εύκολο να διαπιστώσουμε ότι:
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α – 0 = α   και   α – α = 0

Είναι χρήσιμο για τα επόμενα να τονίσουμε ότι:
• 	� από την ισότητα α – β = γ παίρνουμε την ισότητα β + γ = α
• 	� από την ισότητα α + β = γ παίρνουμε τις ισότητες:

γ – β = α   και   γ – α = β

Γ | Πολλαπλασιασμός 

Πολλαπλασιασμός είναι η πράξη με την οποία από δύο φυσικούς αριθμούς α και β 
που λέγονται παράγοντες βρίσκουμε έναν τρίτο αριθμό γ που τον λέμε γινόμενο:

α · β = γ

Ιδιότητες του πολλαπλασιασμού

Οι σημαντικότερες ιδιότητες του πολλαπλασιασμού είναι οι επόμενες:
• 	� Το γινόμενο ενός φυσικού αριθμού α με τη μονάδα ισούται με τον ίδιο τον 

αριθμό α:

α · 1 = α   και   1 · α = α

• 	� Το γινόμενο ενός φυσικού αριθμού α με το μηδέν ισούται με το μηδέν.

α · 0 = 0   και   0 · α = 0

• 	� Αντιμεταθετική ιδιότητα
	 Μπορούμε να αλλάξουμε τη σειρά των παραγόντων ενός γινομένου:

α · β = β · α

• 	� Προσεταιριστική ιδιότητα
	� Μπορούμε να αντικαθιστούμε παράγοντες με το γινόμενό τους και να αναλύου­

με έναν παράγοντα σε γινόμενο:

α · (β · γ) = (α · β) · γ
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• 	� Επιμεριστική ιδιότητα του πολλαπλασιασμού ως προς την πρόσθεση:

α · (β + γ) = α · β + α · γ

• 	� Επιμεριστική ιδιότητα του πολλαπλασιασμού ως προς την αφαίρεση:

α · (β – γ) = α · β – α · γ

Συνήθως εφαρμόζουμε την επιμεριστική ιδιότητα, όπως στην επόμενη άσκηση 2, 
από το 2ο μέλος: α · β + α · γ = α · (β + γ), α · β – α · γ = α · (β – γ).

Άσκηση 2	
	 Να βρείτε τα εξαγόμενα των πράξεων:
	 α.	� 46 · 4 + 46 · 6             β. 27 · 43 – 27 · 13     
	 Λύση 	
	 Με την επιμεριστική ιδιότητα έχουμε:
	 α.	�		 

		

46 · 4 + 46 · 6	= 46 · (4 + 6) 
		  = 46 · 10 
		  = 460

	 β.	�		 

		   

27 · 43 – 27 · 13	 = 27 · (43 – 13)
				    = 27 · 30
				    = 810					      

Αριθμητικές παραστάσεις – Προτεραιότητα των πράξεων

• 	� Οι αριθμητικές παραστάσεις περιέχουν αριθμούς που συνδέονται μεταξύ τους 
με τα σύμβολα των πράξεων.

Παράδειγμα
�Οι επόμενες παραστάσεις είναι αριθμητικές παραστάσεις:
4 · 7 – 5 · 2              12 + 5 + 6              47 – (7 + 4)

• 	� Για να βρούμε την τιμή μιας αριθμητικής παράστασης, ακολουθούμε κάποιους 
κανόνες οι οποίοι καθορίζουν τη σειρά με την οποία κάνουμε τις πράξεις. Αυτή 
είναι η προτεραιότητα των πράξεων, σύμφωνα με την οποία:

•  �Αν υπάρχουν πολλαπλασιασμοί, προσθέσεις και αφαιρέσεις, πρώτα γίνονται οι 
πολλαπλασιασμοί.
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Οι επόμενες ασκήσεις δείχνουν τον τρόπο που εργαζόμαστε.

Άσκηση 3	
	 Να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:
	 α.	� 2 · 7 + 4 · 3             β. 10 + 4 · (15 – 6)     
	 Λύση 	
	 α.	� Πρώτα γίνονται οι πολλαπλασιασμοί και στη συνέχεια η πρόσθεση:

	 2 · 7 + 4 · 3 = 14 + 12 = 26 

	 β.	� Πρώτα γίνεται η αφαίρεση μέσα στην παρένθεση:

		

10 + 4 · (15 – 6)	 = 10 + 4 · 9
				    = 10 + 36
				    = 46

Άσκηση 4	
	 Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	� 12 + 3 · (7 – 2) – (4 + 3) · (5 – 3)             β. 25 – 2 · (4 + 3 · 2)     
	 Λύση 	
	 α.	� Πρώτα γίνονται οι πράξεις μέσα στις παρενθέσεις, στη συνέχεια οι πολ­

λαπλασιασμοί και τέλος οι προσθέσεις και οι αφαιρέσεις με τη σειρά που 
εμφανίζονται:

		

12 + 3 · (7 – 2) – (4 + 3) · (5 – 3)	= 12 + 3 · 5 – 7 · 2
					     = 12 + 15 – 14
					     = 27 – 14
					     = 13

	 β.	� Πρώτα γίνονται οι πράξεις μέσα στην παρένθεση. Ακολουθούμε και εδώ την 
προτεραιότητα των πράξεων. Μέσα στην παρένθεση πρώτα γίνεται ο πολλα­
πλασιασμός και στη συνέχεια η πρόσθεση:

25 – 2 · (4 + 3 · 2)	= 25 – 2 · (4 + 6)
				    = 25 – 2 · 10
				    = 25 – 20
				    = 5

•  �Τελευταίες γίνονται οι προσθέσεις και οι αφαιρέσεις με τη σειρά που εμφανίζονται.
•  �Αν η αριθμητική παράσταση περιέχει παρενθέσεις, πρώτα γίνονται οι πράξεις 

μέσα σε αυτές με την παραπάνω σειρά.
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Άσκηση 5	
	 Aν α = 22 – 4 · 5, β = 3 · (1 + 4) – 2 · 3 · 2, να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης:

	 Α = α · β + 3 · (α + β)

	 Λύση 	
	 α.	� Πρώτα υπολογίζουμε τις τιμές των α και β ακολουθώντας την προτεραιότητα 

των πράξεων. Είναι:

		  α = 22 – 4 · 5 = 22 – 20 = 2

		  β = 3 · (1 + 4) – 2 · 3 · 2 = 3 · 5 – 2 · 3 · 2 = 15 – 12 = 3

		�  Aντικαθιστούμε στην παράσταση Α τα α και β με τις τιμές που βρήκαμε και 
κάνουμε τις πράξεις:

		
Α = α · β + 3 · (α + β)	= 2 · 3 + 3 · (2 + 3)
					     = 2 · 3 + 3 · 5
					     = 6 + 15
					     = 21

Το τέχνασμα του Gauss για τον υπολογισμό του αθροίσματος διαδοχικών 
φυσικών αριθμών 

Άσκηση 6	
	 Να υπολογιστεί το άθροισμα των φυσικών αριθμών από το 1 έως και το 50:

	 1 + 2 + 3 + ... + 50

	 Λύση 	
	� Παίρνουμε τους αριθμούς ανά ζεύγη: τον πρώτο με τον τελευταίο, τον δεύτερο 

με τον προτελευταίο, τον τρίτο με τον προπροτελευταίο κ.λπ. Έχουμε 50 αριθ­
μούς, οπότε σχηματίζονται 25 ζεύγη:

		

	

1 + 2 + 3 + ... + 48 + 49 + 50	= (1 + 50) + (2 + 49) + (3 + 48) + ... + (25 + 26)
 		            25 ζεύγη

{
						      = 51 + 51 + 51 + ... + 51
                                                     25 φορές

{

						      = 25 · 51
						      = 1.275

http://?.?p/
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Εύκολοι υπολογισμοί με βασικά τεχνάσματα 

Άσκηση 7	
	� Με την επιμεριστική ιδιότητα του πολλαπλασιασμού να υπολογιστούν τα γινό­

μενα:
	 α.	� 32 · 8                          β. �101 · 42                          γ. 99 · 101
	 Λύση 	
	 α.	� Γράφουμε το 32 ως άθροισμα 30 + 2

32 · 8	= (30 + 2) · 8 = 30 · 8 + 2 · 8
	 = 240 + 16 = 256

		�  Αλλιώς, γράφουμε το 8 = 10 – 2:

32 · 8	= 32 · (10 – 2) = 32 · 10 – 32 · 2
	 = 320 – 64 = 256

	 β.	� Γράφουμε το 101 = 100 + 1:

101 · 42	 = (100 + 1) · 42 = 100 · 42 + 1 · 42
	 = 4.200 + 42 = 4.242

	 γ.	� Γράφουμε το 101 = 100 + 1:

99 · 101	 = 99 · (100 + 1) = 99 · 100 + 99 · 1
		  = 9.900 + 99
		  = 9.999

		�  Αλλιώς, γράφουμε το 99 = 100 – 1:
99 · 101	= (100 – 1) · 101 = 100 · 101 – 1 · 101
		  = 10 · 100 – 101
		  = 9.999

Άσκηση 8	
	� Nα υπολογίσετε τα γινόμενα:
	 α.	� 4 · 15 · 50                          β. �28 · 6 + 28 · 5
	 Λύση 	
	 α.	� 4 · 15 · 50 = (4 · 50) · 15 = 200 · 15 = 3.000
		  ή
		  4 · 15 · 50 = 2 · 2 · 15 · 50 = (2 · 50) · (2 · 15)
			     = 100 · 30 = 3.000

Σε αυτά τα γινόμενα φρο-
ντίζουμε να εμφανίζονται 
πολλαπλάσια του 10. Προ-
σέχουμε ότι 5 · 2 = 10.
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	 β.	� Εφαρμόζουμε την επιμεριστική ιδιότητα, όπως είπαμε στην άσκηση 2, σελ. 
32.

		  28 · 6 + 28 · 5 = 28 · (6 + 5) = 28 · 11
		  Το γινόμενο 28 · 11 το υπολογίζουμε εύκολα ως εξής:

28 · 11	 = 28 · (10 + 1) = 28 · 10 + 28 · 1
	 = 280 + 28 = 308

Πολλαπλασιασμός αριθμών επί 10, 100, 1.000, ...

Κανόνας  �Για να πολλαπλασιάσουμε έναν αριθμό επί 10, 100, 1.000, ... γρά-
φουμε στο τέλος του τόσα μηδενικά όσα έχει κάθε φορά ο παράγο-
ντας 10, 100, 1.000, ...

Άσκηση 9	
	� Nα γίνουν οι πράξεις:
	 α.	� 542 · 10         β. �542 · 100         γ. �542 · 10.000          δ. �542 · 750 + 542 · 250
	 Λύση 	
	 α.	� 542 · 10 = 5.420         β. �542 · 100 = 54.200         γ. �542 · 10.000 = 5.420.000
	 δ.	�

               

542 · 750 + 542 · 250	 = 542 · (750 + 250)
				    = 542 · 1.000
				    = 542.000
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ΕΡΩΤΉΣΕΙΣ ΚΑΙ ΑΣΚΉΣΕΙΣ ΓΙΑ ΛΎΣΗ

Ερωτήσεις θεωρίας

  1.	Ποιες είναι οι κυριότερες ιδιότητες της πρόσθεσης;

  2.	Τι είναι η αφαίρεση;

  3.	Στην πρόσθεση α + β = γ πώς λέγεται καθένας από τους αριθμούς α, β, γ;

  4.	Στην αφαίρεση Μ – A = Δ πώς λέγεται καθένας από τους αριθμούς Μ, Α, Δ;

  5.	Σε ποια περίπτωση δεν μπορεί να εκτελεστεί η αφαίρεση στους φυσικούς 
αριθμούς;

  6.	Να γράψετε την αντιμεταθετική και την προσεταιριστική ιδιότητα της πρόσθεσης.

  7.	Να γράψετε την αντιμεταθετική και την προσεταιριστική ιδιότητα του πολλα-
πλασιασμού.

  8.	Να γράψετε την επιμεριστική ιδιότητα του πολλαπλασιασμού:
	 α.  ως προς την πρόσθεση            	 β.  ως προς την αφαίρεση

  9.	Να συμπληρώσετε τις ισότητες: 
	 α · 1 = ..., 1 · α = ..., 0 · α = ..., α · 0 = ...

10.	Πώς γίνεται ο πολλαπλασιασμός ενός φυσικού αριθμού επί 10, 100, 1.000, ...;

Ερωτήσεις κλειστού τύπου

11.	Να χαρακτηρίσετε ως σωστή (Σ) ή λανθασμένη (Λ) καθεμία από τις επόμενες 
προτάσεις:

	 α.	Η αντιμεταθετική ιδιότητα ισχύει στην πρόσθεση.	 
	 β.	Η προσεταιριστική ιδιότητα ισχύει στην αφαίρεση.	 
	 γ.	�Η ισότητα α · (β + γ) = α · β + α · γ εκφράζει την επιμεριστική ιδιότητα του 
		  πολλαπλασιασμού ως προς την πρόσθεση.	 
	 δ.	Αν Μ – A = Δ, τότε Μ = Α + Δ.	 
	 ε.	 Ισχύει α · β – α · γ = α · (β – γ).	 

12.	Να συμπληρώσετε τα επόμενα κενά:
	 α.	Η ιδιότητα α + β = β + α λέγεται . . . . . . . . . .
	 β.	Η προσεταιριστική ιδιότητα της πρόσθεσης είναι α + (. . . .) = (α + . . . .) + . . . .
	 γ.	�Σε μια αφαίρεση, αν προσθέσουμε τον αφαιρετέο στη . . . . . . . . . . , βρίσκουμε 

τον . . . . . . . . . . . . 
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	 δ.	Οι ιδιότητες του πολλαπλασιασμού είναι:
		  i.	 α · . . . . = . . . . · α = α                 iii. (α · β) · γ = . . . .
		  ii.	 α · β = . . . .                                 iv. α · 0 = 0 · α = . . . .
	 ε.	� Ο αριθμός που, αν . . . . . . . . . . στον φυσικό αριθμό α, δίνει άθροισμα α, είναι 

ο μηδέν.

Ασκήσεις
Πρόσθεση

13.	Να υπολογίσετε (χωρίς αριθμομηχανή) τα αθροίσματα:
	 α.	45 + 15	 δ.   389 + 111
	 β.	73 + 47    	 ε.   12.100 + 280
	 γ. 256 + 24            	 στ. 14 + 16 + 12 + 18   

14.	Χρησιμοποιώντας τις ιδιότητες της πρόσθεσης, να υπολογίσετε τα αθροίσματα:
	 α.	26 + 15 + 54	 δ.   128 + 5 + 255 + 32
	 β.	45 + 18 + 15	 ε.   219 + 217 + 211 + 23
	 γ. 55 + 86 + 65 + 34     	 στ. 1.524 + 1.428 + 1.572 + 1.636

15.	Αν α = 2 + 13, β = 27 + 23, γ = 45 + 25, να υπολογίσετε το άθροισμα α + β + γ.

16.	Αν χ = 1 + 2 + 3, y = 8 + 10 + 12, z = 9 + 11 + 13, να υπολογίσετε το άθροισμα  
x + y + z.

17.	Nα αντικαταστήσετε τα τετράγωνα με κατάλληλα ψηφία:
	 α.	                            β.	               γ.

		   

 6
+    3

7                      

2 . 4  
+       4  7

  2  0  9                   

   4  3
+      9  

5 4  3  7 

Αφαίρεση

18.	Να κάνετε στους επόμενους φυσικούς αριθμούς, αν γίνονται, τις αφαιρέσεις:
	 α.	85 – 12	 δ.   165 – 55	 ζ. 1.000 – 100
	 β.	105 – 15    	 ε.   7.105 – 7.200	 η. 10.000 – 1
	 γ. 12 – 24            	 στ. 12.500 – 500   	 θ. 5.128 – 4.028

19.	Να βρείτε τις διαφορές:
	 α.	71 – 69	 γ. 31 – 42   	 ε.   625 – 125
	 β.	256 – 56    	 δ. 508 – 18	 στ. 412 – 22

20.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	25 – 7 + 2	 β. 42 + 28 – 5 	 γ.   5 + 17 – 5 – 3
	 δ. 41 + 1 – 7 – 16	 ε. 53 + 0 – 8 – 9      	 στ. 26 + 4 – 12 – 3
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21.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	4 + (8 – 2)	 δ.   (4 – 3) + (8 – 5)
	 β.	9 – (6 – 3) – 0 	 ε.   45 – (27 + 3) – (6 – 1)
	 γ. 65 – (13 + 22)      	 στ. (18 + 12) – (12 – 5) – (5 + 18)

22.	Να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:
	 α.	Α = (42 – 12) – (3 + 0 + 6) – (6 + 7 + 8)
	 β.	Β = 121 + (5 + 4) – (130 – 30) – (7 – 5 + 1)

23.	Να συγκρίνετε τους αριθμούς α και β:
	 α = 11 + 39 – 20                β = 48 – (5 + 4) – (12 – 3)

24.	Aν α = 24 – 5, β = (5 + 3) – 2, γ = 12 – (5 + 3), να υπολογίσετε την τιμή της πα-
ράστασης:

 	 α + β – γ

25.	Ποιον αριθμό πρέπει να προσθέσουμε στο 27 για να βρούμε 38;

26.	α.	Ποιον αριθμό πρέπει να αφαιρέσουμε από το 45 για να βρούμε 31;
	 β.	Ποιον αριθμό πρέπει να προσθέσουμε στο 31 για να βρούμε 45;

27.	Από ποιον αριθμό πρέπει να αφαιρέσουμε το 12 για να βρούμε 43;

28.	Να συμπληρώσετε τα κενά με τα κατάλληλα ψηφία:
	 α.	                              β.	                  γ.

		   

1  2  8
–     

4  6                     

4   2
–     6  1  4

 8  0                      

 5  2 
–        6

4 2  7  3 

Πολλαπλασιασμός

29.	Να υπολογίσετε τα γινόμενα:
	 α.	8 · 9 	 γ. 12 · 3 	 ε.   20 · 20	
	 β.	25 · 2    	 δ. 30 · 5 	 στ. 30 · 20

30.	Να υπολογίσετε τα γινόμενα:
	 α.	51 · 3 	 γ. 31 · 11 	 ε.   85 · 14	
	 β.	23 · 12    	 δ. 67 · 22 	 στ. 102 · 40

31.	Να κάνετε τους πολλαπλασιασμούς:
	 α.	37 · 100	 δ.  432 · 1.000 	 ζ.  100 · 100	
	 β.	420 · 100    	 ε.   53 · 10.000 	 η. 100 · 1.000
	 γ. 110 · 1.000 	 στ. 426 · 100.000	 θ. 10 · 100 · 1.000
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32.	Να κάνετε τους πολλαπλασιασμούς:
	 α.	2 · 21 · 5 	 γ. 1 · 2 · 3 · 4 · 5 	 ε.   25 · 3 · 8	
	 β.	25 · 34 · 4    	 δ. 4 · 8 · 100 	 στ. 5 · 102 · 20
	            	
33.	Χρησιμοποιώντας την επιμεριστική ιδιότητα του πολλαπλασιασμού, να βρείτε 

τα γινόμενα:
	 α.	47 · 11 	 γ. 85 · 99	 ε.   23 · 1.001	
	 β.	53 · 101    	 δ. 48 · 9 	 στ. 999 · 52

34.	Να κάνετε τις πράξεις χρησιμοποιώντας την επιμεριστική ιδιότητα του πολλα-
πλασιασμού:

	 α.	12 · 17 + 12 · 3	 ε.   141 · 55 – 41 · 55
	 β.	27 · 14 + 27 · 6	 στ. 12 · 7 + 12 · 8 + 12 · 5
	 γ. 4 · 31 + 5 · 31     	 ζ.    58 · 12 + 58
	 δ. 9 · 27 – 5 · 27    	 η.   431 · 12 – 431

35.	Να συγκρίνετε τους αριθμούς α και β:
	 α = 43 · 7 + 43 · 2 + 43           β = 35 · 9 + 35 · 5 – 3 · 4 · 5

Αριθμητικές παραστάσεις – Προτεραιότητα των πράξεων

36.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	4 + 7 · 3	 δ.   17 – 2 · 3 – 4 · 2	 ζ.  41 – (4 + 3)	
	 β.	18 – 5 · 3	 ε.   15 – 4 · 3 + 2 · 4	 η. 50 – 2 · (4 + 16)
	 γ.	25 – 3 · 5 – 2	 στ. 5 · 8 – 4 · 5 	 θ. 2 · 3 · 4 – 5 · 3 – 4
	            	
37.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	(4 + 3) · (2 + 1) · (3 – 2)	 γ. 11 + (5 – 2) · 3		

β.	(7 + 12) – (14 + 5)    	 δ. 4 + 2 · (3 + 1) · (4 – 2)
	            	
38.	Να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:
	 α.	5 · 8 + 5 · 9 + 5 · 11	 γ. 4 · (5 + 13) + 3 · (6 + 12)		

β.	6 · 12 + 5 · 12 – 7 · 12	 δ. 23 · (5 + 2) + 23 · (3 + 1) – 23
	            	
39.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	4 · (3 + 2 · 5)	 δ.  20 – 19 · (4 · 3 – 5 · 2 – 2)
	 β.	8 · (12 – 5 · 2 + 1)	 ε.   5 · (3 · 2 + 1) · 2
	 γ.	9 · (5 + 1 · 2 – 3 · 2)	 στ. (4 + 1) · (5 + 2) – 3 · (4 · 3 – 3 · 3)
	            	
40.	Αν α = 2, β = 3, γ = 4, να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:
	 α.	(α + β) · (γ – α)	 γ. 2 · (α + β) · (γ + γ)
	 β.	β · (α + γ) · (γ – α)	 δ. (α + 1) · (β + 3) – α · γ + 3 · γ
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41.	Αν α = 4 + 2 · 3, β = 8 + 2 · (4 · 1 – 3), να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:
	 α.	Α = α · β + (α – β)              β. Β = 3 · α · β – 2 · (β + 5 – α)

42.	Αν x + y = 4, να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:
	 α.	5x + 5y                  β. (3 + 2 · 4)x + (3 · 5 – 4)y + 6
	            	
43.	Να υπολογίσετε τα αθροίσματα:
	 α.	1 + 2 + 3 + ... + 40	 γ. 1 + 2 + 3 + ... + 51
	 β.	5 + 6 + 7 + ... + 50	 δ. 2 + 4 + 6 + ... + 98 + 100
	            	
44.	Να υπολογίσετε τις παραστάσεις:
	 α.	(4 + 16 – 10) – (7 + 5 – 3 · 1)	 γ. (25 + 3 · 5 – 2 · 8) · (4 · 3 + 2 · 1 – 2 · 2)		

β.	28 – (100 + 4 – 96) – (92 – 91)	 δ. 52 – 2 · (2 · 1 + 3) + 4 · 5 · 6
	            	
45.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	2 · (6 – 4) + (3 + 2) · (5 + 4 · 3)	 γ. 15 · (3 · 4 + 3 + 2) – 6 · (2 · 3 + 4 · 5)		

β.	(6 + 5) · 3 – (22 – 12) · 2 – 4 · 0	 δ. (3 · 4 – 2) · (3 + 4 + 2) · (3 · 3 – 2 · 4)
	            	
46.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	5 · (4 + 1) · (4 – 1) + 3 · (4 · 5 – 2 · 3 – 9)
	 β. 1 · 2 + 2 · 3 + 3 · 4 + 4 · 5 – 5 · 6
	 γ.	8 · 12 + 9 · 12 + 10 · 12 + 11 · 12 + 12 · 12
	            	
47.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	3 · [4 + 2 · (5 – 1)]	 γ. 2 · [7 + 5 · (11 – 9) – 3 · 5]		

β.	(4 – 1) · [2 · 3 + 2 · (1 + 5)]	 δ. 21 – [5 · 4 – 2 · (8 – 5)]
	            	
48.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	7 · [3 + 2 · (5 + 1)]	 γ. [3 + (5 – 3) · 2] · [2 + 6 · (1 + 2)]		

β.	[5 · 2 + 3 · (7 – 2) + 1] · (6 – 4)	 δ. (5 · 6 – 4 · 3 + 2) · [4 · 9 – 1 · 2 · (3 + 4)]
	            	
49.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	4 · 8 + 2 · [3 · (3 · 4 – 5) – 12 · (5 · 6 – 30)]
	 β.	(4 – 4) · [3 · 4 · (5 + 6) – 7 · (5 · 3 – 14)]
	            	
50.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 α.	(4 · 3 + 2) · [3 · 8 – 4 · (5 · 3 – 4 · 3)] + 6 · (14 – 2 · 7)
	 β.	[(5 · 3 – 6) · (2 · 5 – 4) + 3 · (4 · 4 – 5 · 3) · (2 · 3 + 5 – 10)] · 2
	            	
51.	Να κάνετε τις πράξεις:
	 28 · 7 + 28 · 3 – (2 · 3 + 3 · 4) · [3 · 5 – (5 + 2) · (2 · 3 – 4) + 2 · 3 · 5]
	            	
52.	Να υπολογίσετε το γινόμενο 66 ·301 και στη συνέχεια την τιμή της παράστασης:
	 [5 · (4 – 2) · (3 · 4 – 3 · 2) + 6] · [1 + 2 · 3 · 5 · (7 + 3)]
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53.	Αν x + y = 5 και α + β = 3, να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:
	 α.	χ + 4 + y + 2	 γ. x + y + α + β		

β.	2x + 2y		  δ. χ + 2 + y + 3 + 2 · (α + β)

54.	Αν α + β = 5 και α – β = 1, να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:
	 α.	3α + 3β – 10	 γ. (α + β) · (α – β)		

β.	4α – 4β + α + β	 δ. 5α + 3α – 8β

55.	Αν α + β = 7, να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 

	 5α + 3α + 2β + α + 7 · β

56.	Αν α – β = 10, να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:

	 χ = 5α – 5β, y = 4α + α – 2α – 3β και 2χ + χ · y + [2y + (α – β) · 2]

57.	Αν χ · y = 24 και α + β = 10, να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:

	 Α = χ(y + 3) – 3x    B = x · y · α + χ · y · β    Γ = (α + β + x · y) · [x · y – (α + β)]

58.	Αν χ + y = 5, y + z = 7, z + ω = 12, να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων:
	 α.	x + y + z + y + ω + z
	 β.	2χ + 2y + 3y + 3z – 10(z + ω)
	 γ.	χ + 2 · 3 + z + y + y + 2z + 2ω

59.	Aν χ = 5 · (4 · 3 – 2) · [2 · 6 – 3 · (1 + 2)] – 2 · 7 · 10, y = 2 · χ · [χ – 3 · (2 · 3 – 4)] – 7 · χ, 
να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης:

	 [2 · (χ + y) – 2 · 3 · 5] · [χ · y – x · (5 + 4)]

Προβλήματα

60.	Ο Γιάννης έχει στο πορτοφόλι του τρία χαρτονομίσματα των 100 ευρώ, 5 των 50 
ευρώ, 4 των 10 ευρώ και 3 των 5 ευρώ. Να γράψετε μια αριθμητική παράσταση 
η οποία εκφράζει τα χρήματα που έχει ο Γιάννης και να υπολογίσετε την τιμή της.

61.	Θέλουμε να αγοράσουμε 3 παντελόνια των 67 ευρώ το καθένα, 6 πουκάμισα 
των 42 ευρώ το καθένα, 3 ζώνες των 25 ευρώ τη μία και 4 μπλούζες των 17 
ευρώ τη μία. Να γράψετε μια αριθμητική παράσταση η οποία εκφράζει τα χρή-
ματα που πρέπει να πληρώσουμε συνολικά και να τα υπολογίσετε.

62.	Ο Νίκος διαθέτει 400 ευρώ και θέλει να αγοράσει προϊόντα που κοστίζουν σε 
ευρώ:

	 35, 46, 134, 58 και 96

	 Να στρογγυλοποιήσετε τις παραπάνω τιμές στην πλησιέστερη δεκάδα και να 
εκτιμήσετε αν του φτάνουν τα χρήματα που έχει.
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63.	Μια θεατρική παράσταση την παρακολούθησαν 87 άντρες, 95 γυναίκες και 62 
παιδιά. Αν το θέατρο έχει 250 θέσεις, να βρείτε πόσες θέσεις έμειναν κενές.

64.	Ο Γιώργος γεννήθηκε το 1999 και είναι 27 χρόνια μικρότερος από τον πατέρα 
του. Να βρείτε πόσων χρονών ήταν το 2018:

	 α.	ο Γιώργος             	 β. ο πατέρας του

65.	Ο Νίκος θέλει να αγοράσει 3 μπάλες ποδοσφαίρου αξίας 15 ευρώ η μία, 2 μπά-
λες μπάσκετ αξίας 27 ευρώ η μία και 12 μπαλάκια τένις αξίας 3 ευρώ η τετράδα. 
Αν έχει μαζί του 180 ευρώ, πόσα θα του περισσέψουν;

66.	Σε ένα αρτοποιείο κατασκευάστηκαν 100 κιλά άσπρο ψωμί αξίας 140 λεπτών 
το ένα, 120 κιλά μαύρο ψωμί αξίας 150 λεπτών το ένα και 80 κιλά πολύσπορο 
αξίας 150 λεπτών το ένα. Από αυτά πουλήθηκαν κατά σειρά 80, 110 και 70 κιλά.

	 Να βρείτε:
	 α.	�Τον συνολικό αριθμό των ψωμιών που έμειναν απούλητα και να τον υπολογίσετε.
	 β.	�Τη συνολική είσπραξη του αρτοποιείου από τα ψωμιά που πούλησε και να την 

υπολογίσετε.

67.	Να βρείτε την περίμετρο και το εμβαδόν των επόμενων σχημάτων:

68.	Ένα γκαράζ έχει 7 ορόφους και κάθε όροφος διαθέτει 30 θέσεις. Από αυτές 
οι 80 είναι ήδη πιασμένες. Αν πρέπει να μπουν 40 επιβατηγά που το καθένα 
πιάνει μία θέση, 28 ημιφορτηγά που το καθένα πιάνει δύο θέσεις, επαρκούν οι 
θέσεις; Αν ναι, πόσες θέσεις θα μείνουν κενές;
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KΡΙΤΉΡΙΟ ΑΞΙΟΛΌΓΗΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1ο

α.	Να γράψετε την αντιμεταθετική ιδιότητα της πρόσθεσης.
β.	Να γράψετε την επιμεριστική ιδιότητα του πολλαπλασιασμού ως προς την 

αφαίρεση.
γ.	Στην αφαίρεση M – A = Δ πώς λέγονται οι αριθμοί Μ, Α και Δ;

ΘΕΜΑ 2ο

Να κάνετε τις πράξεις χρησιμοποιώντας την επιμεριστική ιδιότητα:
α. 27 · 4 + 27 · 6            
β. 32 · 12 – 32 · 2            
γ. 53 · 101

ΘΕΜΑ 3ο

Να κάνετε τις πράξεις:
α. 7 + 4 · 5 – 3 · 6     
β. 12 – 2 · (14 – 2 · 5) – 4     
γ. 2 · (4 + 3) + 3 · (4 · 2 + 3 · 5 – 6 · 2)

ΘΕΜΑ 4ο

Αν α = 2 · 4 + 3 · (5 – 1) και β = α – 5 · (4 – 2), να υπολογίσετε την παράσταση:

Α = α – 2 · β





Το βιβλίο αυτό αποτελεί απαραίτητο βοήθημα για τον μαθητή της Α΄ Γυμνασίου, καθώς 
ανταποκρίνεται στη σύγχρονη προσέγγιση της διδασκαλίας των Μαθηματικών και στις 
νέες διδακτικές οδηγίες. Ακολουθεί τα κεφάλαια του σχολικού βιβλίου και καλύπτει 
πλήρως την ύλη του. 

Κάθε μάθημα περιλαμβάνει: 
• Αναλυτική παρουσίαση της θεωρίας με απλή και κατανοητή γλώσσα. Επεξηγούνται 

όλα τα θεωρητικά στοιχεία, ενώ η αφομοίωση της γνώσης επιτυγχάνεται χάρη στη 
χρήση πινάκων, διαγραμμάτων, σχημάτων και την αξιοποίηση πολλών εύστοχων 
παραδειγμάτων.

• Ερωτήσεις θεωρίας, ασκήσεις και προβλήματα για λύση που βοηθούν στην εμπέδωση 
της νέας γνώσης

•  Κριτήριο αξιολόγησης

Στο τέλος του βιβλίου δίνονται οι απαντήσεις σε όλες τις συμπληρωματικές ασκήσεις και 
τα προβλήματα για λύση καθώς και στα κριτήρια αξιολόγησης. Ακολουθούν πλήρεις και 
αναλυτικές απαντήσεις σε όλες τις ασκήσεις και τα προβλήματα του σχολικού βιβλίου.
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Á

 Γ
ΥΜ

ΝΑ
ΣΙ

ΟΥ

ΝΕΑ
ΣΥΜΠΛΉΡΩΜΕΝΉ ΕΚΔΟΣΉ

Σύμφωνα με τις οδηγίες
για τη διδασκαλία

και την αξιολόγηση
του μαθήματος

ISBN:978-618-03-2293-4

ΒΟΗΘ. ΚΩΔ. MHX/ΣΗΣ 82293

12979_MATHIMATIKA A GYMNASIOY_CV.indd   All Pages 31/07/2020   10:34


